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Curso: 2º año        Divisiones: 1º y 4º        Espacio: MATEMÁTICA       Prof.: TORRES, Ester
NÚMEROS RACIONALES Q

Se simbolizan con la letra Q.
· Los Números Racionales son aquellos que pueden ser expresados como un cociente entre dos números enteros. No poseen consecución, entre cada número racional existen infinitos números.
Se representan mediante una fracción.
Ejemplo:  donde “3” es el numerador y el “4” es el denominador.
Clasificación de números fraccionarios

· Fracciones Propias: las fracciones propias son aquellas cuyo numerador es menor que el denominador. Su valor está comprendido entre el cero y uno. Ejemplo: 
· Fracciones Impropias: las fracciones impropias son aquellas cuyo numerador es mayor que el denominador. Su valor es mayor que uno. Ejemplo: 
· Fracciones Aparentes: una fracción aparente es siempre un número entero. O sea que la división del numerador entre el denominador nos tiene que dar un número sin coma. Ejemplo:
   y   porque al hacer la división nos da como resultado un número entero.
· Las fracciones no surgen de la división de los números naturales, sino del proceso de medición que combina la aritmética con la geometría.

Representación Gráfica
La unidad fraccionaria es cada una de las partes que se obtienen al dividir la unidad en “n” partes iguales.

· Para representar fracciones dividimos la unidad en las partes que nos indique el denominador y tomamos las partes que nos indique el numerador.
Ejemplo: 
[image: ]
Fracciones Equivalentes
Dos fracciones son equivalentes, cuando representan al mismo número.
Ejemplo:

Actividad:
Hallar dos fracciones equivalentes de cada una de las siguientes
1)           2)         3)       4) 
Números Mixtos
El número mixto o fracción mixta está compuesto por una parte entera y otra fraccionaria.
Para pasar una fracción impropia a un número mixto:
1. Se divide el numerador por el denominador.
2. El cociente es el entero del número mixto.
3. El resto es numerador de la fracción.
4. El denominador es el mismo que el de la fracción impropia.
Ejemplo: pasar  a número mixto
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Para pasar de número mixto a fracción impropia:
1. Se deja el mismo denominador.
2. El numerador se obtiene de la suma del producto del entero por el denominador más el numerador, del número mixto.
Ejemplo: 
Actividad:
1) Pasar a número mixto las siguientes fracciones: 
2) Pasar a fracción impropia los siguientes números mixtos: 
Simplificación
Simplificar una fracción es transformarla en una fracción equivalente más simple.
1. Para simplificar una fracción dividimos numerador y denominador por un mismo número.
2. Empezaremos a simplificar probando por los primeros números primos: 2, 3, 5, 7,…. Es decir, probamos a dividir numerador y denominador entre 2 mientras se pueda, después pasamos al 3 y así sucesivamente.
3. Se repite el proceso hasta que no haya más divisores comunes.
4. Si los términos de la fracción terminan en ceros, empezaremos quitando los ceros comunes finales del numerador y denominador, lo cual es equivalente a dividir numerador y denominador por la misma potencia de 10.
5. Si el número por el que dividimos es máximo común divisor del numerador y denominador llegamos a una fracción irreducible.
Ejemplo:            
Fracción Irreducible: las fracciones Irreducibles son aquellas que no se pueden simplificar, esto sucede cuando el numerador y el denominador son primos entre sí, o lo que es lo mismo, cuando el máximo común divisor de ambos números es 1. Ejemplo: 
Actividad:
Hallar las fracciones irreducibles de las siguientes, simplificando.



Suma y Resta de Fracciones
· Suma o resta de fracciones con el mismo denominador: al tener el mismo denominador en las fracciones que vamos a sumar o restar, dejamos el mismo denominador y sumamos o restamos el numerador. Ejemplo: suma ; resta 
· Suma o resta con distintos denominadores:
Ejemplo:
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Primero multiplicamos 10 por 3 y nos da 30, que sería nuestro denominador común. Luego:
a. Dividimos 30 : 10 = 3
b. Multiplicamos 3 . 3 = 9
c. Colocamos en su lugar para luego sumar o restar
d. Dividimos 30 : 3= 10
e. Multiplicamos 10 . 2= 20
f. Colocamos en su lugar, que sería el segundo término y sumamos, en este caso. Nos da la fracción  como resultado, ya que el mismo es una fracción irreducible no podemos simplificar.

Actividad:
Efectúa los siguientes cálculos, simplificando los resultados, si se puede.
1)            3)               5) 
2)           4) 



Multiplicación o Producto de Fracciones
El producto de dos fracciones es otra fracción cuyo denominador es el producto de sus denominadores y cuyo numerador es el producto de sus numeradores.

Ejemplo: 
No conviene efectuar las  multiplicaciones a ciegas. Para evitar resultados muy elevados, cuando sea posible conviene “SIMPLIFICAR” antes de realizar la multiplicación. Ejemplo: 
La regla de los signos es la misma que la de la multiplicación con números enteros.
Actividad: 
Expresa el resultado como fracción irreducible.
1)                      3) 
2)               4) 


División de Fracciones
Para dividir dos números racionales, se multiplica la primera fracción por la inversa multiplicativa de la segunda.
La regla de los signos es igual a la multiplicación y división de enteros.
Elemento Inverso: un número es inverso de otro si su multiplicación es 1. Ejemplo: el inverso de 7 es , en efecto 
Ejemplo de división: 
Actividad:
Resolvé y expresá el resultado como fracción irreducible.
1)               3)          5) 
2)           4) 



Potenciación de Fracciones
· Para elevar una fracción a n exponente entero positivo, se eleva el numerador y el denominador. Ejemplo: 
· Para elevar una fracción a un exponente entero negativo, se calcula el inverso multiplicativo de la fracción y se eleva al exponente entero positivo el numerador y el denominador. 
Ejemplo: 
· Todo número elevado a la cero, es igual a 1.
Actividad: Resuelve.
1)         3)         5) 
2)         4) 

Propiedades de la Potenciación
· Producto de Potencia de Igual Base: se copia la misma base y se suman los exponentes. Ejemplo: 
· Cociente de Potencias de Igual Base: se copia la misma base y se restan los exponentes. Ejemplo: 
· Exponente Elevado a la Primera Potencia: todo número elevado a la primera potencia es igual a la base, es decir, al mismo número. Ejemplo: 
· Potencia de otra Potencia: se copia la misma base y se multiplican los exponentes. Ejemplo: 
· Potencia Distributiva con respecto a la Multiplicación: se distribuye la potencia a cada factor. Ejemplo: 
· Potencia Distributiva con respecto a la División: se distribuye la potencia. Ejemplo: 
Actividad:
Aplique las Propiedades de la Potenciación y resuelve.
1)             3)           5) 
2)           4)            


Radicación de Números Fraccionarios
La raíz se distribuye tanto al numerador como al denominador. Es la operación opuesta a la potenciación.
Ejemplo: 

[image: ]Actividad: Resolver.
1)                         3) 
2)                        4) 

Propiedades de la Radicación
· Es distributiva con respecto a la multiplicación y a la división. Ejemplos:
División 
Multiplicación 
· No es distributiva con respecto a la suma y resta. Ejemplos: 
Suma 
Resta 
· Si el índice es par, entonces el radicando tiene que ser positivo y la raíz entonces tiene dos resultados, uno positivo y el otro negativo, para este nivel utilizamos el resultado positivo. Ejemplo:
 

· Si la raíz es impar, entonces la raíz va a tener el mismo signo que el radicando. Ejemplo:
 




Operaciones Combinadas
Para resolver ejercicios, donde interviene operaciones combinadas de suma, resta, multiplicación, división, potenciación y radicación; tendremos en cuenta las siguientes prioridades:
1. Separar en términos (suma y resta).
2. Pasar a fracción los números mixtos.
3. Efectuar las operaciones que se encuentran dentro de los paréntesis, corchetes o llaves, de adentro hacia afuera.
4. Calcular las potencias y raíces.
5. Resolver las multiplicaciones o divisiones.
6. Realizar las sumas o restas.
Ejemplo:



Actividad:
1) 
2) 
3) 



Expresiones Decimales
Las expresiones decimales son números racionales, que está comprendido por una parte entera a la izquierda de la coma y una parte decimal a la derecha de la coma.
Parte entera ← 1, 23 → parte decimal
Clasificación de los Números Decimales
· Expresión Decimal Exacta: son aquellos que tienen “cantidad fija o finita” de decimales después de la coma. Ejemplo: 1, 34
· Expresión Decimal Periódica Pura: toda la parte decimal se repite infinitamente. Ejemplo: 
· Expresión Decimal Periódica Mixta: Hay una parte decimal que no se repite periódicamente y la otra sí. Ejemplo: 
Convertir Expresiones Decimales a Fracción
· Expresión Decimal Exacta: escribo el número sin la coma en el numerador, luego en el denominador va el uno y tantos ceros como cifras decimal tenga. Ejemplo: 
· Expresión Decimal Periódica Pura: escribir el número sin la coma en el numerador y resto la parte entera; luego en el denominador agrego tantos nueves como números debajo del arco haya. Ejemplo: 
· Expresión Decimal Periódica Mixta: se escribe el número sin la coma y se resta todos los números que no están debajo del arco, en el numerador, y en el denominador escribimos tantos nueves como decimales tenga debajo del arco y tantos ceros como decimales tengamos fuera del arco. Ejemplo: 
Actividad:
Convertir a fracción los siguientes números decimales.
1) 2, 3 =
2) 
3) 




Ecuaciones
El lenguaje de las palabras, que puede ser oral o escrito, se denomina lenguaje coloquial.
La matemática utiliza un lenguaje particular denominado “Lenguaje Simbólico”.

	Lenguaje Coloquial
	Lenguaje Simbólico

	El triple de un número
	3.x

	La cuarta parte de un número
	 

	El anterior de un número
	b – 1

	El doble de un número, disminuido en cuatro.
	2.x - 4



· Si entre el número y la letra no se indica la operación, se entiende que hay un signo de multiplicar. Ejemplo: 2.x = 2x
· Una ecuación es una igualdad en la que hay, por lo menos, un valor desconocido llamado “Incógnita”.

Resolver una ecuación significa encontrar el valor o los valores de la incógnita que hacen verdadera la igualdad. Cada valor de la incógnita es una solución de la ecuación.
· Para resolver ecuaciones en el conjunto de los números racionales, se usan las mismas propiedades que para los números enteros. Ejemplo: 




Verificación: 




Actividad:
Resuelve las siguientes ecuaciones y verifica la solución.
1) 
2) 
3) 



Proporcionalidad
Razón y Proporción Aritméticas
· Razón: se denomina razón entre dos números “a” y “b” (con b distinto de cero), al cociente entre esos números. 
Ejemplo:


· En toda razón, cada elemento tiene un nombre especial.

· Proporciones Aritméticas: cuatro números a, b, c y d (con b y d distintos de ceros) forman una proporción cuando la razón entre los dos primeros es igual a la razón entre los dos segundos.
1) 
2) 
1) a y d se denominan extremos, b y c se denomina medios de la proporción. d es el cuarto proporcional.
2)  b es el medio y c es el tercero proporcional.
· En toda proporción, el producto de los medios es igual al producto de los extremos. Esta propiedad se denomina “Propiedad Fundamental de las Proporciones”.
Ejemplo:

Actividad:
1) Rodeen los números que representan la misma razón.
a) Razón 
2) Completar la tabla sabiendo que 
	a
	b
	c
	d
	r

	4
	12
	
	45
	

	6
	8
	24
	
	

	0, 4
	100
	16
	
	

	7, 5
	1, 5
	
	3, 5
	

	5, 1
	2, 2
	
	
	



3) Hallar el valor del cuarto proporcional.
a) 
b) 




Magnitudes
· Magnitudes Directamente Proporcional
Dos Magnitudes son “directamente proporcionales” cuando al aumentar una de ellas, la otra también aumenta en la misma proporción; y si una disminuye, la otra también disminuye en la misma proporción.
La siguiente tabla muestra la distancia recorrida por un automóvil, a una velocidad constante, en función del tiempo.
	X
Tiempo
(en hora)
	Y
Distancia
(en Km)

	2
	150

	4
	300

	6
	450

	8
	600


Las magnitudes directamente proporcional responden a la siguiente función lineal: y = k . x    k es la constante de proporcionalidad.
El cociente de cualquier par de valores correspondientes es igual a una constante.

Conocido el valor de k, la función lineal es: y = 75x
Gráficamente 
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