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VECTORES
Un vector es un segmento orientado que tiene un origen y un extremo.
—> " .
mp es un vector con origen en m y extremo en p. . ‘//,’p

v e S -3 -~

También se lo puede nombrar con una letra mindscula: v. g
m

Todo vector esta caracterizado por una direccién, un sentido y un médulo.

» La direccion de un vector estd dada por la recta que lo incluye o recta sostén.

Dos vectores tienen la misma direccién cuando se encuentran sobre una misma recta sostén
o en rectas paralelas. Si dos vectores se encuentran sobre la misma recta sostén, son colineales.

« El sentido de un vector estéd indicado por la orientacién de la flecha.

* El médulo es la longitud o la medida del vector. =
— =, . - p, -/
Los vectores mpy qr tienen la misma ~ < q
ST : i . R_~m v
direccion, distinto sentido y distinto mddule. v RN

Los vectores que tienen la misma direccién, el mismo sentido y el mismo médulo se llaman vectores
equipolentes.

Si dos vectores tienen el mismo mddulo, la misma b//
direccién, pero sentido contrario, se dice que son /a, e
T
vectores opuestos. /
S THS

Vectores referidos al origen de coordenadas
Cuando se representa un vector equipolente a 5_5. de forma tal que el origen de este nuevo vector
coincide con el origen de coordenadas, se obtiene un representante canénico.

Ves un representante canénico que tiene por
componentes (7;5).

=2 2 i
ab TT V: se lee: "vector ab equipolente al vector v*.

Cuando el origen de un vector es el origen de coordenadas, las coordenadas del punto extremo
coinciden con las componentes del vector.

Dado ab tal que a = (x,;y) ¥ b = (x.;ys), para hallar las componentes del representante canénico se
aplica la siguiente férmula:

—

ab TT V= (%, — Xy — V)
d=0=(1-3)= V=(1-4-3-6)= V =(-3-9)

* El vector nulo es aquel en el cual coinciden el ongen y el extremo.
En simbolos se puede expresar como V, o bien 0.

La representacion grafica de vo es un punto y sus coordenadas, (0;0).

-
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ADICION Y SUSTRACCION DE VECTORES

Los componentes del vector suma o resta son iguales a la suma o a la resta de los componentes

de los vectores sumados.

- — - =
V= (Vgv) A W= (Waw,) = V+ W= (v, + wgv, + W)
— - - =

V=(vgv) aw=(waw) = v-w= (v, - wsv, - w)

Sean:
+

V=(31)W=(24)
a.
o 4

W= (31)+(2:4)
W= (3+2:1+4)=(55)

—
v
—
V: +

V

~W=(31)-(2:4)
W=(3-2;1-4)=(1:-3)

e
b.vV -w
—

vV - W

Para sumar graficamente, se debe emplear la regla del paralelogramo o bien la regla de la poligonal.
Para restar graficamente, se suma por el opuesto del segundo vector.

Regla del paralelogramo

Regla de la poligonal

Se grafican los vectores con el origen en comin.
Por el extremo de cada uno de ellos se traza
una paralela al otro vector, determinando un
paralelogramo. La diagonal del paralelogramo,

Se grafica un vector y a continuacion, desde el
extremo de este, se grafica el otro vector,
cuidando de mantener la equipolencia. El vector
resta es el que queda determinado por el origen

) |con origen en el origen de los vectores del primer vector y el extremo del segundo.

sumados, es el vector suma.

V o+ (=)

R WO W Gh

e ey s
O alg” 340K N6 T K

'}

(3:1) + (2:4) = (5:5) v (3:1) - (24) = (1:-3)

Cuando se tienen que sumar mas de dos vectores, conviente utilizar la regla de la poligonal.

a+b+t

\ b .
, \ R

Yy - 3 \
a A

-~ . ./’.. \.‘-
. 1 4 . B ,/7’:3
= 8"
o C A&
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PRODUCTO CON VECTORES

+ PRODUCTO DE UN ESCALAR POR UN VECTOR

El producto de un escalar ¢ por un vector V es un vector w que cumple con las siguientes condiciones:
— —
W=a.V

. . . e oy 4
¢ tiene la misma direccién que v.
» . - o 4
* su mddulo es igual a lal veces el modulo de v.
* el sentido es el mismo que el de V'si o> 0y opuesto si o < O.

Cuando un vector W puede expresarse como el producto entre
un escalar distinto de cero y un vector v, se dice que los vecto-
res son linealmente dependientes.

La direccion de ambos vectores esta dada por una recta sostén de
ecuaciony = .. X.

. - —_ - -3 § .
Siw=o«.v, entonces wy v son linealmente dependientes.
En particular, si o = 0, lo que se obtiene es el vector nulo y si
o = -1, se obtiene el vector opuesto.

MODULO DE UN VECTOR

El médulo de un vector se calcula mediante el teorema de Pitagoras.

Como el mddulo es la longitud de un
F —
segmento, resulta siempre que [v| 2 0.

-3 o TR
Ivl=vv2 + v,

Para un vector v = (4:3), su médulo es: V|=V42+3 = |V|=V25=|V|=5

El médulo de un vector, dados su origen y su extremo, es: lab | = VX, = x)? + (v, — V2)?

+ PRODUCTO ESCALAR DE DOS VECTORES

El producto escalar entre dos vectores da por resultado un ndmero real y se define, en funcion de

sus componentes, como:

Interpretacion geométrica del producto escalar
—_ - — — ey
v.w=Ilvl.Ilwl.cosvw \
El &ngulo determinado por los dos vectores se calcula \_2

despejando la férmula anterior. v

e . 5 i !
> < >
VW = arccos —2— 4 O 2 3 «x
|v E JdAwl =1
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VIDEOS PARA REFORZAR LA TEORIA

Vectores Introduccion Qué es un vector y sus caracteristicas
https://www.youtube.com/watch?v=IrTeyyzerjl&list=PLeySRPnY35dEaZ
T3iJUNdDkgLEZES5x-Jd&index=1

Magnitud, Norma o Mdédulo de un Vector longitud o medida
https://www.youtube.com/watch?v=KoZ7EhjynOA&list=PLeySRPnY35dE
aZT3iJUNdDKkgLEZE5x-Jd&index=2

Componentes rectangulares de un Vector Introduccién
https://www.youtube.com/watch?v=W D70Va5Tjg&list=PLeySRPnY35d
EaZT3iJUNdDkgLEZE5x-]Jd&index=3

Representaciéon grafica de Vectores por componentes
https://www.youtube.com/watch?v=LWky QWCxJQ&list=PLeySRPnY35
dEaZT3iJUNdDkgLEZES5x-]d&index=4

Representacion grafica de Vectores | Puntos cardinales | Ejemplo 1
https://www.youtube.com/watch?v=elygrR6eBTE&list=PLeySRPnY35dE
aZT3iJUNdDkgLEZE5x-]d&index=7

Representacion grafica de Vectores | Puntos cardinales | Ejemplo 2
https://www.youtube.com/watch?v=dtSqFnW7P5U&list=PLeySRPnY35d
EaZT3iJUNdDkgLEZES5x-Jd&index=8

Suma de vectores método grafico | Ejemplo 1
https://www.youtube.com/watch?v=TWdLKBC AgA&list=PLeySRPnY35d
EaZT3iJUNdADkgLEZE5x-Jd&index=9

Suma de vectores método grafico | Ejemplo 2
https://www.youtube.com/watch?v=PD0IpZxaPZs&list=PLeySRPnY35dE
aZT3iJUNdDkgLEZES5x-Jd&index=10

Suma de vectores método grafico | Ejemplo 3
https://www.youtube.com/watch?v=WKSEDADCo5M&list=PLeySRPnY35
dEaZT3iJUNdDkgLEZES5x-Jd&index=11
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TRABAJO PRACTICO CLASE 8

1) Tengan en cuenta los puntos dados y hallen las componentes de los siguientes vectores referidos
al origen de coordenadas.

a= (31 b = (-1;2) c=(-2;2) = (-3;0) e= (%:-2)
I — e

RO e N ~
NN s )

2) Hallen graficamente el representante canénico de cada uno de los siguientes vectores e indiquen
sus componentes. Podes hacer uno en cada grafico

o

;—h

Il

I
i

3) Resuelvan.
Sean los vectores: vV = (-1;2); W = (0;-3); € = (1;2)

- = 9
av-w+e= b.e-W+ V) =
4) Resuelvan gréfica y analiticamente las siguientes operaciones. _
- =5
a.a+b+c= b.a-b+cC=
Vi VA
4 4
3 3
2 2
= 4 \:?\ R
INJ BT L N B~ |
-5 4 3 2 40 4 5 k |5k B2-d {7343 &
[4 _: | C
< il K A
Iy [ ] 'y Ve
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5)Calculen los siguientes productos de un escalar por un vector.

a. ——2.(%;0) = d. _3,(1;%) -
b. 2 (z—;-) = e. 0. (4;-5) =
¢. 2.(0:0) = f. V2.(V8;V0,5) =

Una vez terminado el practico arma un archivo Word con el

desarrollo o fotos, pero en los dos casos transformarlos en
pdf luego subir a la plataforma ELE
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